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Im Oberseminar werden wir uns mit der Dualität konstruierbarer
étaler Garben über endlichen Körpern beschäftigen. Wir interessieren
uns dabei für den Fall, dass die Garbe eine p-primäre Torsionsgarbe
ist, wobei p die Charakteristik des Grundkörpers ist. Für eine kon-
struierbare étale Z/m-Garbe F auf einer glatten projektiven Varietät
X → Fp mit m prim zu p hat man eine klassische Dualität von étalen
Kohomologiegruppen, d.h. eine perfekte Paarung von endlichen Grup-
pen,

(1) H i(X,F)× Ext2d+1−i
X,Z/m (F , µ⊗d

m )→ H2d+1(X,µ⊗d
m )

tr→ Z/m,

wobei d die Dimension von X ist [11, Exp. XVIII].
Ziel des Oberseminars ist es, Analoga dieser Dualität für m = pn

zu studieren. Wie werden dabei hauptsächlich einer Arbeit von Moser
[10] folgen. Danach wollen wir den Zusammenhang mit Grothendieck's
6-Funktor-Formalismus [7] und dem Blochschen Zykelkomplex [3] ken-
nenlernen.
Die Idee im Fall m = pn ist, die dualisierende Garbe µ⊗d

m durch
die étale Garbe der logarithmischen de Rham-Witt-Formen νdn,X zu er-
setzen, die durch dlog von Teichmüllerlifts von (O×

X)
⊗d erzeugt wird.

Dazu beginnen wir das Oberseminar mit dem Studium der de Rham-
Witt-Formen. Tatsächlich ist es für Mosers Beweisstrategie entschei-
dend, auch eine Verallgemeinerung von νdn,X auf singuläre Schemata zu
besitzen. Diese konstruiert man mit Hilfe eines Gerstenkomplexes für
logarithmische de Rham-Witt-Formen.

Das Seminar beginnt am 18.10. mit einem Übersichtsvortrag und der
Einteilung der Vorträge. Alle Interessierten sind herzliche eingeladen.

Vorträge:

1: Übersichtsvortrag (Uwe Jannsen)

2: De Rham-Witt I
Wiederholung Ring der Witt�Vektoren [6, Ab. 0.1], Cartier�Isomorphismus
[6, Ab. 0.2.1], erste Eigenschaften des de Rham�Witt Komplexes [6, Ab.
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I.1] bis Dé�nition 1.4.

3: De Rham-Witt II
Konstruktion und Eigenschaften des de Rham�Witt Komlexes [6, Ab.
I.1�3]

4: Log de Rham-Witt und Satz von Bloch�Kato
De�nition log de Rham-Witt Garbe [6, I.5.7], Milnor K-Theorie [4,
Kap. 7], Satz von Bloch [6, Thm. 0.2.4.2] (für S = Spec k) und Satz
von Bloch�Kato [4], [1, Thm. 2.1, Cor. 2.8] mit Beweisidee

5: Gersten Au�ösung
Konstruktion Gersten�Komplex, Gersten�Vermutung für log de Rham�
Witt Garben [5], [10, Ab. 1].

6: Reinheit und Satz von Kato�Kazumaki
Reinheit für ν̃rn,X , dazu die nötigen Argumente aus [8] ziehen

7: Konstruktion der Spur
Kohomologie mit kompaktem Träger (wieder einige Argumente aus [8]
übernehmen) und Konstruktion der Spur [10, Ab. 3,4]

8a: Milnes Dualitätssatz
Dualitätsatz für F = Z/pn nach Milne [9]

8b: Mosers Dualitätssatz
Formulierung und Beweis des Dualitätssatzes von Moser [10, Ab. 5]

9: Dualität nach SGA4
Konstruktion von f ! für einen Morphismus f und Vergleich von Mosers
Komplex ν̃rn,X mit f ! Z/pn für f : X → SpecFp nach Jannsen�Saito�
Sato [11, Exp. XVIII], [7]

10: Blochs Zykelkomplex
Konstruktion von Bloch's Zykelkomplex [2], besonders Abschnitte 1.3.1
und 1.3.2.

11: Geissers Dualitätssatz
Übersicht über [3]
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